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Ciclurile de crestere economica
ale lui Duesenberry-Pasinetti
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ABSTRACT. The principle of the multiplier is that if invesment
increases, there will be an increase in output-as a result of a
wmultiplier” relationship. The principle of the accelerator is that
investment decisions are dependent upon expectations of future
increases in demand. Thus, the multiplier principle implies that
investment increases output whereas the acceleration principle
implies that increases in‘output will themselves induce increases in
investment.

Modelele economice cu multiplicator-accelerator care se ocupa de
teoria ciclurilor. in afaceri au inceput sa apard in anii 1930 ca urmare a
nevoii de teoretizare a ciclurilor economice dinamice, fenomen esential in
economie. Aceste modele au fost concepute in asa fel Incat sa reuneasca
intr-o teorie coerenta descrierea empirica a ciclurilor economice privite din
punct'de vedere dinamic, cu descrierea teoretica a echilibrului, privitd din
punct de vedere static.

Principiul modelelor economice cu multiplicator este urmatorul: daca
investitiile cresc, vom avea o crestere a iesirilor (prin iesiri putem intelege
atat produsul finit cat si venitul firmei). Cresterea iesirilor rezultd din relatia
“multiplicator” care arata echilibrul intre iesiri §i intrari (investitii) :

AY =Al /(1-c)
unde Y reprezinta iesirile (venitul), I reprezintd intrarile (investitiile) iar c
este inclinatia marginald spre consum, ce(0,1).

Principiul modelelor economice cu accelerator este urmatorul: decizia
firmelor de a investi depinde de estimarea cererii pe piatd, in perioada
urmatoare de timp. Aceastd estimare se face extrapoland orice crestere, in
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prezent sau trecut, a cererii pe piata sau a iesirilor. Se ajunge la urmatoarea
relatie:

It:B(Yt‘Yt-l)
unde P este o constantd mai mare decat zero, I; investitiile la momentul t,
iar Yy, Y. venitul la momentul t respectiv t-1.

Prin urmare, din principiul multiplicator rezultd ca investitiile duc la
cresterea iesirilor (a venitului) iar din principiul accelerator rezultd ca
cresterea venitului va duce la cresterea investitiilor. Aceste doua principii
impreund genereaza cicluri economice. Este interesantd studierea
proprietatilor dinamice ale acestor cicluri, in special modul in care
investitiile si veniturile se influenteaza unele pe celelalte.

Modelul matematic al lui Duesenberry-Pasinetti face parte din grupa
modelelor economice cu multiplicator-accelerator “si a aparut ca o
imbunatatire si o dezvoltare a modelului lui Hicks. Componentele modelului
de crestere ciclica al lui Hicks, valoarea minima, valoarea maxima precum
si rata exogena de crestere a investitiei autonome (egala cu rata de crestere a
factorilor de consum) pot fi considerate nesatisfacatoare. Acesti factori
exogeni sunt, intr-adevar, destul de arbitrari si-din aceastd cauzd nu
aproximeaza totdeauna un ciclu de crestere. Putem rezolva aceastd problema
apeland la teoria prin care se obtin cicluri de crestere endogene. O varianta
ar fi folosirea modelelor ciclice neliniare, dezvoltate chiar in acest scop. O a
doua variantd, mai simpla, ar fi adaptarea modelului lui Hicks modificand
forma acceleratorului. Presupunand ca toti termenii autonomi scad brusc,
Duesenberry propune ca forma investitiei sa fie:

It =B'Yt—1 _S'Kt—l
de unde se observa ca investitia depinde acum de nivelul anterior al
venitului ajustat prin parametrul 3 si de nivelul anterior al capitalului,

ajustat prin parametrul 6 (pozitiv §i constant). Aceasta relatie poate fi
considerata ,,accelerator”. Acceleratorul lui Duesenberry ramane liniar.

Sa studiem posibilitatea existentei fluctuatiilor in modelul lui
Duesenberry: mentinand o functie de consum conventionald (si fara termeni
autonomi), punctul de echilibru al pietei de bunuri

Y, =C,+1, vadeveni

Y, =cY,, + BYI—I - 6I<t—1 =(c+ B)Yt—l - 8Kt—l
Cum, prin definitie, I, =K, - K,

Kt _Kt—l = BYt—l _SKt—l Sau

Kt = Kt—l + BYI—I - 6I<t—1

avem:
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Putem rezolva destul de usor ecuatia. Prima datd gasim termenul K, |,
rescriind ultima ecuatie:

K. =BY_ ,+0-9K,,
Aflam termenul K _, rescriind prima ecuatie:

Y, , =(+p)Y,_, -6K, , deunde

K., ==1/8)Y,_, +({(c+B)/dY,,
Introducem rezultatul in ecuatia precedenta si obtinem:

K., =BY ,+(-8)[-1/8)Y,, +((c+P)/d)Y,,] sau

K., =-1-98)/38]Y,, +[(1-03)(c+B)/d+PB]Y,,
Introducand acest termen in prima ecuatie obtinem:

Y, = (c+P)Y,, —3[-{(1-8)/3]Y, , +[(1-8)(c+P)/8+BIVis
Rearanjand, vom avea:

Y, —[c+B+1-08]Y, , —[c+P—dc]Y,, =0
Am obtinut o ecuatie omogena. Ecuatia ei caracteristica este:

1’ —(c+B+1-8)r—(c+p—38c)=0
iar valorile raddcinilor sunt:

r.1, =[(c+B+1-8)+/[(c+B+1-5)" +4(c+P—5c)]]/2
Vom obtine o functie monotond daca discriminantul ecuatiei caracteristice
va fi pozitiv, D >0 sau (c+p+1-8)>>4(c+P—3dc), evolutie explozivi
dacd modulul radacinilor este supraunitar si stabilitate dacd modulul

radacinilor este subunitar. Parametrii care se pot modifica suntc, 3, o sicu
ajutorul lor putem obtine echilibru stabil sau echilibru instabil.

Sa studiem cresterea economica. Din echilibrul bunurilor pe piata

Y, =cY, , +BY, -0K,
vom obtine, scazand Y, , din ambii termeni:

Y -Y, , =cY , +BY, , -0K_,-Y,
si impartind la Y, , vom avea:

Y, -Y )Y  =c+B-0K /Y )-1
Definim functia g, ca fiind rata de crestere a iesirilor,
gy =(Y,-Y,_)/Y_, s functia v ca fiind raportul capital / iesiri,
v=K, , /Y, siatuncirelatia poate fi rescrisa in felul urmator:

gy =c+pB—-dv-1
Observam ca rata de crestere a iesirilor depinde liniar de functia v.
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Prin definitie investitia este I, = K, — K, si atunci putem scrie:
K,-K,._, =pY,_, -0K,
impartind la K, , obtinem:
(K -K_ /K =B(Y_ /K )-d
Definind functia g, «ca fiind rata de crestere a capitalului,
gy =(K,-K,,)/K,, siobservandcd Y _, /K _, =1/v, vom avea:
gx =P/v-2
Functia g, este o functie neliniard a raportului capital / iesifi. In figura
urmatoare avem functiile g, si g, . Echilibrul este obtinut cdnd cele doud
functii sunt egale, g, =g, , adicad In punctele A si B.

g 4

gy = c+B-0v-1

— «—>
0 Va Vs \ ‘7

Duesenberry a aratat ca in punctul A avem echilibru stabil iar in B
echilibru instabil, asa cum aratd sagetile directionale de pe axa orizontald
din figura anterioara. Examinand figura, observam ca la stanga punctului
v, cresterea de capital este mai mare decdt cresterea outputurilor

(gx >8gy), deci v=K/Y va creste. La dreapta punctului v, cresterea de
capital este mai micd decat cresterea outputurilor (g, < g, ) si v va scadea
cum ne deplasam de la punctul vy spre punctul v,. La dreapta punctului
Vg cresterea de capital este din nou mai mare decat cresterea outputurilor
(gg <gy) s1V va creste cu cat ne mutdm inspre dreapta. Prin urmare, in
cazul ecuatiei cu multiplicator-accelerator, punctul A este un punct de
echilibru stabil iar in punctul B avem echilibru instabil.
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Luigi Pasinetti a ardtat cad In rationamentul lui Duesenberry s-a
strecurat o greseald. Considerdm punctul de echilibru g, =g, , de unde
obtinem:

c+p—-dv=P/v-95
de unde rezulta, inmultind cu v si rearanjand:

VI +v—8v—cv—-Pv+p=0
si daca impartim cu & avem:

vV +(1/8-1-c/8—-B/8)v+P/5=0
iar din aceastd ecuatie de gradul doi obtinem doua solutii pentru v. Pasinetti
a ardtat ca pentru una dintre cele doua solutii, pentru valoarea mai mare a lui
v, functiile g, si g, vor fi negative si a obtinut graficul din figura

urmatoare.

g A&

Din figura observam ca punctul de echilibru instabil B se afla in zona
valorilor negative ale functiilor g, si g,, valori care nu se pot gasi in
practica economicd. Rezultd ca singurul punct de echilibru care se poate
regasi in practica este A, punct de echilibru stabil.

Pasinetti mai arata ca nu putem exclude posibilitatea sa nu avem deloc
echilibru (sd@ nu avem punct de intersectie si nici de tangenta intre functiile
g, si g,). In orice caz, valoarea exacta a punctului de echilibru depinde de

valorile parametrilor ¢,  si 9J.

169



Anale. Seria Informatica. Vol. I fasc. |
Annals. ComButer Science Series. 1% Tome 1* Fasc.

Bibliografie

[Due90] Duesenberry, J.S. Income,Saving and the Theory of Consumer
Behavior, Cambridge, Mass: Harvard University Press, 1990

[Fon98] Fonseca, G.- Keynesian Bussines Cycle Theory, Cambridge,
Mass: Harvard University Press, 1998

170



